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La fonction arithmétique somme de diviseurs σ(n) :=
∑

d|n d a attiré l’attention
par le critère de Lagarias [2] pour l’hypothèse de Riemann (RH). RH est vraie
si pour tout n ≥ 1, on a

σ(n) ≤ h(n) + eh(n) log(h(n)),

où h(n) :=
∑n

k=1 1/k est la série harmonique. Ce critère dépend lui-même d’un
critère de Guy Robin [3] RH est vraie ssi pour tout n ≥ 5041,

σ(n) ≤< eγn log log n,

où γ désigne la constante d’Euler-(Mascheroni). Nous donnons des résultats
récents [1] qui montrent que ce critère est satisfait pour au moins 70% des
entiers naturels, un panorama des résultats classiques (Euler, Ramanujan, etc)
sur σ, ainsi que des résultats moins connus (non-holonomicité).
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